
á.ç. äØÑÞËÏ×, "úÁÄÁÎÉÑ ÐÏ ÍÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÏÊ ÓÔÁÔÉÓÔÉËÅ": 8. ðÒÉÍÅÎÅÎÉÅ (2x2)-ÔÁÂÌÉÃ

úÁÄÁÎÉÅ 8.

ëÏÒÒÅÌÑÃÉÏÎÎÙÊ ÁÎÁÌÉÚ ÁËÃÅÎÔÕÁÃÉÊ ÈÁÒÁËÔÅÒÁ
Ó ÐÏÍÏÝØÀ (2× 2)-ÔÁÂÌÉÃ ÓÏÐÒÑÖÅÎÎÏÓÔÉ ÐÒÉÚÎÁËÏ×

8.1. ïÐÒÅÄÅÌÅÎÉÑ ÁËÃÅÎÔÕÁÃÉÊ ÈÁÒÁËÔÅÒÁ
áËÃÅÎÔÕÁÃÉÑ ÈÁÒÁËÔÅÒÁ (ÏÔ ÌÁÔÉÎÓËÏÇÏ accentus - ÕÄÁÒÅÎÉÅ) { ÐÏÎÑÔÉÅ, ËÏÔÏÒÏÅ ÂÙÌÏ

ÐÒÅÄÌÏÖÅÎÏ ë. ìÅÏÎÇÁÒÄÏÍ1 É ÏÚÎÁÞÁÅÔ2 ÞÒÅÚÍÅÒÎÕÀ ×ÙÒÁÖÅÎÎÏÓÔØ ÏÔÄÅÌØÎÙÈ ÞÅÒÔ ÈÁ-
ÒÁËÔÅÒÁ É ÉÈ ÓÏÞÅÔÁÎÉÊ, ÐÒÅÄÓÔÁ×ÌÑÀÝÕÀ ËÒÁÊÎÉÅ ×ÁÒÉÁÎÔÙ ÎÏÒÍÙ, ÇÒÁÎÉÞÁÝÉÅ Ó ÐÓÉ-
ÈÏÐÁÔÉÑÍÉ.

îÉÖÅ ÐÅÒÅÞÉÓÌÑÀÔÓÑ 10 ÉÚ 13 ÉÚ×ÅÓÔÎÙÈ2 ÔÉÐÏ× ÁËÃÅÎÔÕÁÃÉÊ ÈÁÒÁËÔÅÒÁ (ÉÌÉ, ËÒÁÔËÏ,
ÁËÃÅÎÔÕÁÃÉÊ). üÔÉ 10 ÁËÃÅÎÔÕÁÃÉÊ × ÐÏÓÌÅÄÕÀÝÉÈ ÔÁÂÌÉÃÁÈ ÏÂÒÁÂÏÔËÉ ÄÁÎÎÙÈ ÉÄÅÎÔÉÆÉ-
ÃÉÒÕÀÔÓÑ ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÕÀÝÉÍÉ ÎÏÍÅÒÁÍÉ ÏÔ 1 ÄÏ 10, ×ÙÄÅÌÑÅÍÙÍÉ ÐÏÌÕÖÉÒÎÙÍ ÛÒÉÆÔÏÍ.

1. çÉÐÅÒÔÉÍÎoÓÔØ (ÇÉÐÅÒÔÉÍÎÙÊ ÔÉÐ) { ÐÏÓÔÏÑÎÎÏ ÐÒÉÐÏÄÎÑÔÏÅ ÎÁÓÔÒÏÅÎÉÅ, ÐÏ×ÙÛÅÎ-
ÎÁÑ ÐÓÉÈÉÞÅÓËÁÑ ÁËÔÉ×ÎÏÓÔØ Ó ÖÁÖÄÏÊ ÄÅÑÔÅÌØÎÏÓÔÉ É ÔÅÎÄÅÎÃÉÅÊ ÒÁÚÂÒÁÓÙ×ÁÔØÓÑ, ÎÅ ÄÏ-
×ÏÄÉÔØ ÄÅÌÏ ÄÏ ËÏÎÃÁ.

2. úÁÓÔÒÅ×ÁÎÉÅ (ÚÁÓÔÒÅ×ÁÀÝÉÊ ÔÉÐ) { ÐÏ×ÙÛÅÎÎÁÑ ÐÏÄÏÚÒÉÔÅÌØÎÏÓÔØ É ÂÏÌÅÚÎÅÎÎÁÑ
ÏÂÉÄÞÉ×ÏÓÔØ, ÓÔÏÊËÏÓÔØ ÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÙÈ ÁÆÆÅËÔÏ×, ÓÔÒÅÍÌÅÎÉÅ Ë ÄÏÍÉÎÉÒÏ×ÁÎÉÀ, ÎÅÐÒÉÑ-
ÔÉÅ ÍÎÅÎÉÑ ÄÒÕÇÉÈ É, ËÁË ÓÌÅÄÓÔ×ÉÅ, ×ÙÓÏËÁÑ ËÏÎÆÌÉËÔÎÏÓÔØ.

3. üÍÏÔÉ×ÎÏÓÔØ (ÌÁÂÉÌØÎÙÊ ÔÉÐ) { ÒÅÚËÁÑ ÓÍÅÎÁ ÎÁÓÔÒÏÅÎÉÑ × ÚÁ×ÉÓÉÍÏÓÔÉ ÏÔ ÓÉÔÕÁÃÉÉ.
4. ðÅÄÁÎÔÉÞÎÏÓÔØ (ÐÓÉÈÁÓÔÅÎÉÞÅÓËÉÊ ÔÉÐ) { ×ÙÓÏËÁÑ ÔÒÅ×ÏÖÎÏÓÔØ, ÍÎÉÔÅÌØÎÏÓÔØ, ÎÅ-

ÒÅÛÉÔÅÌØÎÏÓÔØ, ÓËÌÏÎÎÏÓÔØ Ë ÓÁÍÏÁÎÁÌÉÚÕ, ÐÏÓÔÏÑÎÎÙÍ ÓÏÍÎÅÎÉÑÍ É ÒÁÓÓÕÖÄÁÔÅÌØÓÔ×Õ,
ÔÅÎÄÅÎÃÉÑ Ë ÏÂÒÁÚÏ×ÁÎÉÀ ÎÁ×ÑÚÞÉ×ÙÈ ÓÏÓÔÏÑÎÉÊ É ÒÉÔÕÁÌØÎÙÈ ÄÅÊÓÔ×ÉÊ.

5. ôÒÅ×ÏÖÎÏÓÔØ (ÜÐÉÌÅÐÔÏÉÄÎÙÊ ÔÉÐ) { ÓËÌÏÎÎÏÓÔØ Ë ÚÌÏÂÎÏ-ÔÏÓËÌÉ×ÏÍÕ ÎÁÓÔÒÏÅÎÉÀ
Ó ÎÁËÁÐÌÉ×ÁÀÝÅÊÓÑ ÁÇÒÅÓÓÉÅÊ, ÐÒÏÑ×ÌÑÀÝÅÊÓÑ × ×ÉÄÅ ÐÒÉÓÔÕÐÏ× ÑÒÏÓÔÉ É ÇÎÅ×Á (ÉÎÏÇÄÁ
Ó ÜÌÅÍÅÎÔÁÍÉ ÖÅÓÔÏËÏÓÔÉ), ËÏÎÆÌÉËÔÎÏÓÔØ, ×ÑÚËÏÓÔØ ÍÙÛÌÅÎÉÑ, ÓËÒÕÐÕÌÅÚÎÁÑ ÐÅÄÁÎÔÉÞ-
ÎÏÓÔØ.

6. ãÉËÌÏÔÉÍÎÏÓÔØ (ÃÉËÌÏÉÄÎÙÊ ÔÉÐ) { ÞÅÒÅÄÏ×ÁÎÉÅ ÆÁÚ ÈÏÒÏÛÅÇÏ É ÐÌÏÈÏÇÏ ÎÁÓÔÒÏÅÎÉÑ
Ó ÒÁÚÌÉÞÎÙÍ ÐÅÒÉÏÄÏÍ.

7. äÅÍÏÎÓÔÒÁÔÉ×ÎÏÓÔØ (ÄÅÍÏÎÓÔÒÁÔÉ×ÎÙÊ ÔÉÐ) { ×ÙÒÁÖÅÎÎÁÑ ÔÅÎÄÅÎÃÉÑ Ë ×ÙÔÅÓÎÅÎÉÀ
ÎÅÐÒÉÑÔÎÙÈ ÆÁËÔÏ× É ÓÏÂÙÔÉÊ, Ë ÌÖÉ×ÏÓÔÉ, ÆÁÎÔÁÚÉÒÏ×ÁÎÉÀ É ÐÒÉÔ×ÏÒÓÔ×Õ, ÉÓÐÏÌØÚÕ-
ÅÍÙÍ ÄÌÑ ÐÒÉ×ÌÅÞÅÎÉÑ Ë ÓÅÂÅ ×ÎÉÍÁÎÉÑ, ÈÁÒÁËÔÅÒÉÚÕÅÍÁÑ Á×ÁÎÔÀÒÉÓÔÉÞÎÏÓÔØÀ, ÔÝÅÓÌÁ-
×ÉÅÍ, "ÂÅÇÓÔ×ÏÍ × ÂÏÌÅÚÎØ" ÐÒÉ ÎÅÕÄÏ×ÌÅÔ×ÏÒÅÎÎÏÊ ÐÏÔÒÅÂÎÏÓÔÉ × ÐÒÉÚÎÁÎÉÉ.

8. ÷ÏÚÂÕÄÉÍÏÓÔØ (ÓÅÎÚÉÔÉ×ÎÙÊ ÔÉÐ) { ÐÏ×ÙÛÅÎÎÁÑ ×ÐÅÞÁÔÌÉÔÅÌØÎÏÓÔØ, ÂÏÑÚÌÉ×ÏÓÔØ,
ÏÂÏÓÔÒÅÎÎÏÅ ÞÕ×ÓÔ×Ï ÓÏÂÓÔ×ÅÎÎÏÊ ÎÅÐÏÌÎÏÃÅÎÎÏÓÔÉ.

9. äÉÓÔÉÍÎÏÓÔØ (ÄÉÓÔÉÍÎÙÊ ÔÉÐ) { ÐÒÅÏÂÌÁÄÁÎÉÅ ÐÏÎÉÖÅÎÎÏÇÏ ÎÁÓÔÒÏÅÎÉÑ, ÓËÌÏÎÎÏÓÔØ
Ë ÄÅÐÒÅÓÓÉÉ, ÓÏÓÒÅÄÏÔÏÞÅÎÎÏÓÔØ ÎÁ ÍÒÁÞÎÙÈ É ÐÅÞÁÌØÎÙÈ ÓÔÏÒÏÎÁÈ ÖÉÚÎÉ.

10. üËÚÁÌØÔÉÒÏ×ÁÎÎÏÓÔØ (ÎÅÕÓÔÏÊÞÉ×ÙÊÎÙÊ ÔÉÐ) { ÓËÌÏÎÎÏÓÔØ ÌÅÇËÏ ÐÏÄÄÁ×ÁÔØÓÑ ×ÌÉÑ-
ÎÉÀ ÏËÒÕÖÁÀÝÉÈ, ÐÏÓÔÏÑÎÎÙÊ ÐÏÉÓË ÎÏ×ÙÈ ×ÐÅÞÁÔÌÅÎÉÊ, ËÏÍÐÁÎÉÊ, ÕÍÅÎÉÅ ÌÅÇËÏ ÕÓÔÁÎÁ-
×ÌÉ×ÁÔØ ËÏÎÔÁËÔÙ, ÎÏÓÑÝÉÅ, ÏÄÎÁËÏ, ÐÏ×ÅÒÈÎÏÓÔÎÙÊ ÈÁÒÁËÔÅÒ.

1ÓÍ. ë. ìÅÏÎÇÁÒÄ, "áËÃÅÎÔÕÉÒÏ×ÁÎÎÙÅ ÌÉÞÎÏÓÔÉ", ÐÅÒ. Ó ÎÅÍÅÃËÏÇÏ, "÷ÉÝÁ ÛËÏÌÁ", ëÉÅ×, 1981.
2ÓÍ. "ëÒÁÔËÉÊ ÐÓÉÈÏÌÏÇÉÞÅÓËÉÊ ÓÌÏ×ÁÒØ", ÒÅÄ. á.÷. ðÅÔÒÏ×ÓËÉÊ, "æÅÎÉËÓ", òÏÓÔÏ× ÎÁ äÏÎÕ, 1998.
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á.ç. äØÑÞËÏ×, "úÁÄÁÎÉÑ ÐÏ ÍÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÏÊ ÓÔÁÔÉÓÔÉËÅ": 8. ðÒÉÍÅÎÅÎÉÅ (2x2)-ÔÁÂÌÉÃ

õËÁÖÅÍ ÏÓÔÁÌØÎÙÅ2 ÔÒÉ ÔÉÐÁ ÁËÃÅÎÔÕÁÃÉÊ ÈÁÒÁËÔÅÒÁ, ËÏÔÏÒÙÅ ÚÄÅÓØ ÎÅ ÁÎÁÌÉÚÉÒÕ-
ÀÔÓÑ: aÓÔÅÎÉÞÅÓËÉÊ { ÂÙÓÔÒÁÑ ÕÔÏÍÌÑÅÍÏÓÔØ, ÒÁÚÄÒÁÖÉÔÅÌØÎÏÓÔØ, ÓËÌÏÎÎÏÓÔØ Ë ÄÅÐÒÅÓ-
ÓÉÑÍ É ÉÐÏÈÏÎÄÒÉÉ; ÛÉÚÏÉÄÎÙÊ { ÏÔÇÏÒÏÖÅÎÎÏÓÔØ, ÚÁÍËÎÕÔÏÓÔØ, ÓÏÓÒÅÄÏÔÏÞÅÎÎÏÓÔØ ÎÁ
Ó×ÏÅÍ ×ÎÕÔÒÅÎÎÅÍ ÍÉÒÅ, ÜÍÏÃÉÏÎÁÌØÎÁÑ ÈÏÌÏÄÎÏÓÔØ, ÐÒÏÑ×ÌÑÀÝÁÑÓÑ × ÏÔÓÕÔÓÔ×ÉÉ ÓÏÐÅ-
ÒÅÖÉ×ÁÎÉÑ, ÔÒÕÄÎÏÓÔÑÈ × ÕÓÔÁÎÏ×ÌÅÎÉÉ ÜÍÏÃÉÏÎÁÌØÎÙÈ ËÏÎÔÁËÔÏ×, ÎÅÄÏÓÔÁÔÏË ÉÎÔÕÉÃÉÉ
× ÐÒÏÃÅÓÓÅ ÏÂÝÅÎÉÑ; ËÏÎÆÏÒÍÎÙÊ { ÞÒÅÚÍÅÒÎÁÑ ÐÏÄÞÉÎÅÎÎÏÓÔØ É ÚÁ×ÉÓÉÍÏÓÔØ ÏÔ ÍÎÅÎÉÑ
ÄÒÕÇÉÈ, ÎÅÄÏÓÔÁÔÏË ËÒÉÔÉÞÎÏÓÔÉ É ÉÎÉÃÉÁÔÉ×ÎÏÓÔÉ, ÓËÌÏÎÎÏÓÔØ Ë ËÏÎÓÅÒ×ÁÔÉÚÍÕ.

8.2. éÓÈÏÄÎÙÅ ÄÁÎÎÙÅ
i ÐÏÌ 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
1 Í 21 12 12 10 9 12 16 9 3 12
2 Í 0 14 6 2 9 21 10 21 24 18
3 Í 12 12 15 12 12 9 12 3 12 6
4 Í 12 14 9 6 6 15 14 21 9 24
5 Í 21 6 18 12 12 9 18 12 0 6
6 Í 12 16 9 14 9 12 10 18 15 12
7 Í 15 18 15 16 9 18 10 15 18 18
8 Í 21 18 18 14 9 21 16 21 15 24
9 Í 24 10 0 4 0 6 18 12 3 6

med(Í) 15 14 12 12 9 12 14 15 12 12
10 Ö 3 10 24 16 9 21 12 12 15 24
11 Ö 0 10 15 14 9 18 12 9 24 18
12 Ö 21 12 21 12 15 9 10 6 6 12
13 Ö 21 16 18 16 6 24 20 21 6 18
14 Ö 24 14 9 14 12 12 20 3 6 12
15 Ö 6 12 15 10 12 15 16 15 3 12
16 Ö 18 14 12 10 9 21 18 18 15 18
17 Ö 12 12 15 6 12 12 12 15 12 18
18 Ö 21 10 18 10 9 21 22 9 3 18
19 Ö 6 14 24 12 12 12 8 18 18 24
20 Ö 6 10 12 4 0 12 12 12 15 12
21 Ö 9 14 12 16 24 24 20 15 9 24
22 Ö 15 16 18 14 9 6 10 6 15 18
23 Ö 9 16 21 18 12 21 12 15 15 24
24 Ö 18 12 18 10 6 9 18 12 3 24
25 Ö 9 16 18 10 15 6 8 9 12 6
26 Ö 3 16 12 10 12 21 14 21 12 18
27 Ö 24 10 18 16 6 21 20 15 6 18

med(Ö) 10.5 13 18 12 10.5 16.5 13 13.5 12 18
med(ÏÂÝ) 12 14 15 12 9 15 14 15 12 18

.

ôÁÂÌÉÃÁ 1.
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á.ç. äØÑÞËÏ×, "úÁÄÁÎÉÑ ÐÏ ÍÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÏÊ ÓÔÁÔÉÓÔÉËÅ": 8. ðÒÉÍÅÎÅÎÉÅ (2x2)-ÔÁÂÌÉÃ

ôÁÂÌÉÃÁ 1 ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÏÃÅÎËÉ × ÂÁÌÌÁÈ ÏÔ 0 ÄÏ 24 ÄÌÑ 10 ÉÓÓÌÅÄÕÅÍÙÈ ÔÉÐÏ× ÁËÃÅÎÔÕÁÃÉÊ
ÈÁÒÁËÔÅÒÁ. üÔÁ ÔÁÂÌÉÃÁ ÐÏÌÕÞÅÎÁ ô.â. ëÁÂÁÎÏ×ÏÊ ÐÏ ÏÐÒÏÓÎÉËÕ ûÍÉÛÅËÁ3 ÄÌÑ ÇÒÕÐÐÙ ÉÚ
27 ÉÓÐÙÔÕÅÍÙÈ. ÷ ÇÒÕÐÐÕ ×ÈÏÄÉÌÉ 9 ÓÔÕÄÅÎÔÏ× (×ÙÂÏÒËÁ-Í) É 18 ÓÔÕÄÅÎÔÏË (×ÙÂÏÒËÁ-Ö).
ôÁÂÌÉÃÁ 1 ÉÍÅÅÔ 10 ÓÔÏÌÂÃÏ×, ÐÏÍÅÞÅÎÎÙÈ ÎÏÍÅÒÁÍÉ ÏÔ 1 ÄÏ 10, ËÏÔÏÒÙÅ ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÕÀÔ
10 ÁËÃÅÎÔÕÁÃÉÑÍ, É 27 ÓÔÒÏË, ÇÄÅ i-ÔÁÑ, i = 1; 2; : : : ; 27, ÓÔÒÏËÁ ÄÁÅÔ ÂÁÌØÎÙÅ ÏÃÅÎËÉ ÁË-
ÃÅÎÔÕÁÃÉÊ ÄÌÑ i-ÔÏÇÏ ÉÓÐÙÔÕÅÍÏÇÏ. ëÒÏÍÅ ÔÏÇÏ, × ôÁÂÌÉÃÕ 1 ×ËÌÀÞÅÎÙ 3 ÓÔÒÏËÉ, ÇÄÅ
×ÙÞÉÓÌÅÎÙ ÍÅÄÉÁÎÙ ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÕÀÝÉÈ ×ÙÂÏÒÏË. äÁÎÎÙÅ ôÁÂÌÉÃÙ 1 ÉÓÐÏÌØÚÕÀÔÓÑ × Ð. 8.3
ÄÌÑ ÏÐÉÓÁÎÉÑ ÍÅÔÏÄÁ (2 × 2)-ÔÁÂÌÉÃ ÓÏÐÒÑÖÅÎÎÏÓÔÉ ÐÒÉÚÎÁËÏ× ÐÒÉ ÐÒÏ×ÅÒËÅ ÓÔÁÔÉÓÔÉÞÅ-
ÓËÏÊ ÇÉÐÏÔÅÚÙ Ï ÎÅÚÁ×ÉÓÉÍÏÓÔÉ Ä×ÕÈ ÔÉÐÏ× ÁËÃÅÎÔÕÁÃÉÊ ÈÁÒÁËÔÅÒÁ ÐÒÏÔÉ× ÁÌØÔÅÒÎÁÔÉ×Ù
ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÊ ÉÌÉ ÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÏÊ ËÏÒÒÅÌÑÃÉÉ ÍÅÖÄÕ ÎÉÍÉ.

8.3. íÅÔÏÄÉËÁ É ÒÅÚÕÌØÔÁÔÙ ÐÒÏ×ÅÒËÉ ÇÉÐÏÔÅÚ
8.3.1. ðÏÓÔÁÎÏ×ËÁ ÚÁÄÁÞÉ

éÍÅÀÔÓÑ n ÐÁÒ ÎÁÂÌÀÄÅÎÉÊ (x1; y1), (x2; y2), : : :, (xn; yn) ÐÒÉÚÎÁËÏ× (X;Y ), ÇÄÅ xi { ÚÎÁ-
ÞÅÎÉÅ (ÏÃÅÎËÁ) ÐÒÉÚÎÁËÁ X, Á yi { ÚÎÁÞÅÎÉÅ (ÏÃÅÎËÁ) ÐÒÉÚÎÁËÁ Y , ÐÏÌÕÞÅÎÎÙÅ ÏÔ i-ÏÇÏ ÉÓ-
ÐÙÔÕÅÍÏÇÏ, i = 1; 2; : : : ; n. îÁÐÒÉÍÅÒ, X{ÇÉÐÅÒÔÉÍÎÏÓÔØ, Y {ÄÅÍÏÎÓÔÒÁÔÉ×ÎÏÓÔØ, Á (xi; yi)
{ ÂÁÌØÎÙÅ ÏÃÅÎËÉ ÄÁÎÎÙÈ ÁËÃÅÎÔÕÁÃÉÊ (ÐÒÉÚÎÁËÏ×) ÉÚ ôÁÂÌÉÃÙ 1, ÄÌÑ i-ÏÇÏ ÉÓÐÙÔÕÅÍÏÇÏ,
i = 1; 2; : : : ; 27. ðÕÓÔØ � = �XY ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔ ÎÅÉÚ×ÅÓÔÎÙÊ ÔÅÏÒÅÔÉÞÅÓËÉÊ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔ
ËÏÒÒÅÌÑÃÉÉ ÍÅÖÄÕ ÐÒÉÚÎÁËÁÍÉ (X;Y ). íÙ ÂÕÄÅÍ ÒÁÓÓÍÁÔÒÉ×ÁÔØ ÚÁÄÁÞÕ ËÏÒÒÅÌÑÃÉÏÎÎÏÇÏ
ÁÎÁÌÉÚÁ, ËÏÔÏÒÁÑ ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ÐÒÏ×ÅÒËÏÊ ÓÔÁÔÉÓÔÉÞÅÓËÏÊ ÇÉÐÏÔÅÚÙ H0 : � = 0 Ï ÎÅÚÁ×É-
ÓÉÍÏÓÔÉ ÐÒÉÚÎÁËÏ× (ÁËÃÅÎÔÕÁÃÉÊ) X É Y ÐÒÏÔÉ× ÏÄÎÏÓÔÏÒÏÎÎÅÊ ÁÌØÔÅÒÎÁÔÉ×Ù ÐÏÌÏÖÉ-
ÔÅÌØÎÏÊ H1 : � > 0 ÉÌÉ ÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÏÊ H1 : � < 0 ËÏÒÒÅÌÑÃÉÉ.

ðÒÉ×ÅÄÅÍ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÕÀ (10 × 10)-ÔÁÂÌÉÃÕ, ÎÉÖÎÑÑ ÞÁÓÔØ ËÏÔÏÒÏÊ ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÚÎÁÞÅÎÉÑ
×ÙÂÏÒÏÞÎÙÈ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÏ× ËÏÒÒÅÌÑÃÉÉ (ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÏ× ËÏÒÒÅÌÑÃÉÉ æÉÛÅÒÁ)

rXY ; X = 1;2; : : : ;10; Y = 1;2; : : : ;10; X < Y;

ÆÏÒÍÁÌØÎÏ ÐÏÄÓÞÉÔÁÎÎÙÅ ÍÅÖÄÕ ÐÁÒÁÍÉ ÁËÃÅÎÔÕÁÃÉÊ (X;Y ) ÐÏ ÄÁÎÎÙÍ ôÁÂÌÉÃÙ 1 ÄÌÑ
ÐÏÌÎÏÊ ÇÒÕÐÐÙ ÉÚ n = 27 ÉÓÐÙÔÕÅÍÙÈ.

X= 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
Y = 1 1 1.6% 1.7%(-)
Y = 2 -.06 2
Y = 3 -.06 -.01 3 7:4%
Y = 4 .15 .27 .58 4
Y = 5 -.20 .21 .29 .40 5
Y = 6 -.20 .22 .11 .33 .14 6 0.6% ≤0.4%
Y = 7 .59 -.31 -.19 .10 -.09 .34 7 ≤0.1%(-)
Y = 8 -.24 .37 -.12 -.12 -.13 .57 .02 8 1.5%
Y = 9 -.68 .41 .04 .03 .02 .26 -.67 .25 9
Y = 10 -.24 .33 .35 .29 .09 .62 .04 .50 .34 10

.

ôÁÂÌÉÃÁ 2.

3ÓÍ. "ðÒÁËÔÉÞÅÓËÁÑ ÐÓÉÈÏÄÉÁÇÎÏÓÔÉËÁ", ÒÅÄ. ä.ñ. òÁÊÇÏÒÏÄÓËÉÊ, "âÁÈÒÁÈ", óÁÍÁÒÁ, 1998.
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á.ç. äØÑÞËÏ×, "úÁÄÁÎÉÑ ÐÏ ÍÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÏÊ ÓÔÁÔÉÓÔÉËÅ": 8. ðÒÉÍÅÎÅÎÉÅ (2x2)-ÔÁÂÌÉÃ

ðÏÌÕÖÉÒÎÙÍ ÛÒÉÆÔÏÍ × ôÁÂÌÉÃÅ 2 ×ÙÄÅÌÅÎÙ ÚÎÁÞÅÎÉÑ rXY , |rXY | > 0:5, ËÏÔÏÒÙÅ ÐÒÉ ÄÁÎ-
ÎÏÍ ÞÉÓÌÅ ÉÓÐÙÔÕÅÍÙÈ n = 27 ÐÏÚ×ÏÌÑÀÔ ÏÔËÌÏÎÉÔØ ÇÉÐÏÔÅÚÕ Ï ÎÅÚÁ×ÉÓÉÍÏÓÔÉ × ÐÏÌØÚÕ
ÁÌØÔÅÒÎÁÔÉ×Ù ÏÄÎÏÓÔÏÒÏÎÎÅÊ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÊ (ÉÌÉ ÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÏÊ) ËÏÒÒÅÌÑÃÉÉ Ó ×ÅÒÏÑÔ-
ÎÏÓÔØÀ ÏÛÉÂËÉ (ÕÒÏ×ÎÅÍ ÚÎÁÞÉÍÏÓÔÉ) � ≤ 0:3%. îÁÐÒÉÍÅÒ, ÚÎÁÞÅÎÉÅ ×ÙÂÏÒÏÞÎÏÇÏ ËÏÜÆ-
ÆÉÃÉÅÎÔÁ ËÏÒÒÅÌÑÃÉÉ ÍÅÖÄÕ ÁËÃÅÎÔÕÁÃÉÑÍÉ

X = 1 (ÇÉÐÅÒÔÉÍÎÏÓÔØ) Y = 9 (ÄÉÓÔÉÍÎÏÓÔØ)
r19 = −:6795 É ×ÙÄÅÌÅÎÏ ÐÏÌÕÖÉÒÎÙÍ ÛÒÉÆÔÏÍ.

äÌÑ ËÒÉÔÅÒÉÅ× ÎÅÚÁ×ÉÓÉÍÏÓÔÉ ÐÒÉÚÎÁËÏ×, ÉÓÐÏÌØÚÕÀÝÉÈ ×ÙÂÏÒÏÞÎÙÅ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÙ
ËÏÒÒÅÌÑÃÉÉ, × ÐÁÒÁÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÊ É ÎÅÐÁÒÁÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÊ ÍÏÄÅÌÑÈ ÌÉÎÅÊÎÏÇÏ ËÏÒÒÅÌÑÃÉÏÎÎÏÇÏ
ÁÎÁÌÉÚÁ ÂÙÌÏ ÓÕÝÅÓÔ×ÅÎÎÏ ÐÒÅÄÐÏÌÏÖÅÎÉÅ Ï ÎÅÐÒÅÒÙ×ÎÏÓÔÉ ÉÓÈÏÄÎÙÈ ÄÁÎÎÙÈ, ÞÔÏ ÚÁ×ÅÄÏÍÏ
ÎÅ ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÕÅÔ ôÁÂÌÉÃÅ 1, × ËÏÔÏÒÏÊ ÄÌÑ ËÁÖÄÏÊ ÉÚ ÁËÃÅÎÔÕÁÃÉÊ ÉÍÅÅÔÓÑ ÓÌÉÛËÏÍ ÍÎÏÇÏ
ÓÏ×ÐÁÄÁÀÝÉÈ ÍÅÖÄÕ ÓÏÂÏÊ ÎÁÂÌÀÄÅÎÉÊ. ðÏÜÔÏÍÕ ×Ù×ÏÄ Ï ÎÁÌÉÞÉÉ "ÓÉÌØÎÏÊ Ó×ÑÚÉ" ÍÅÖÄÕ
Ä×ÕÍÑ ÁËÃÅÎÔÕÁÃÉÑÍÉ ÎÁ ÕÒÏ×ÎÅ ÚÎÁÞÉÍÏÓÔÉ � ≤ 0:3%, ËÏÔÏÒÙÊ ÍÏÖÎÏ ÂÙÌÏ ÂÙ ÆÏÒÍÁÌØÎÏ
ÓÄÅÌÁÔØ ÎÁ ÏÓÎÏ×ÁÎÉÉ ×ÙÂÏÒÏÞÎÏÇÏ ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÏ× ËÏÒÒÅÌÑÃÉÉ, ÂÕÄÅÔ ÎÅÁÄÅË×ÁÔÎÙÍ. ÷
ÜÔÏÍ ÓÌÕÞÁÅ ÄÌÑ ÂÏÌÅÅ ÎÁÄÅÖÎÏÊ ÐÒÏ×ÅÒËÉ ÎÁÌÉÞÉÑ Ó×ÑÚÉ ÍÅÖÄÕ Ä×ÕÍÑ ÐÒÉÚÎÁËÁÍÉ ÓÌÅÄÕÅÔ
ÐÏÌØÚÏ×ÁÔØÓÑ ÄÉÓËÒÅÔÎÏÊ ÍÏÄÅÌØÀ ËÏÒÒÅÌÑÃÉÏÎÎÏÇÏ ÁÎÁÌÉÚÁ, ËÏÔÏÒÁÑ ÎÁÚÙ×ÁÅÔÓÑ ÔÁÂÌÉÃÅÊ
ÓÏÐÒÑÖÅÎÎÏÓÔÉ ÐÒÉÚÎÁËÏ× 2× 2.

8.3.2. ðÏÓÔÒÏÅÎÉÅ (2× 2)-ÔÁÂÌÉÃÙ
ïÂÏÚÎÁÞÉÍ ÞÅÒÅÚ mx ÍÅÄÉÁÎÕ ÎÁÂÌÀÄÅÎÉÊ x = (x1; x2; : : : ; xn), ËÏÔÏÒÁÑ ÒÁÚÂÉ×ÁÅÔ ÜÔÉ

ÎÁÂÌÀÄÅÎÉÑ ÎÁ Ä×Å ÐÏ ×ÏÚÍÏÖÎÏÓÔÉ ÂÌÉÚËÉÅ ÐÏ ÏÂßÅÍÁÍ ÇÒÕÐÐÙ. ÷ ÐÅÒ×ÕÀ ÇÒÕÐÐÕ ÏÔÎÏ-
ÓÑÔÓÑ ÎÁÂÌÀÄÅÎÉÑ ÉÚ x, ÍÅÎØÛÉÅ mx, Á ×Ï ×ÔÏÒÕÀ { ÂÏÌØÛÉÅ mx. ðÕÓÔØ Ax É Bx ÏÂÏÚÎÁÞÁÀÔ
ÏÂßÅÍÙ ÇÒÕÐÐ, ÐÒÉÞÅÍ Ax ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔ ÏÂßÅÍ ÂÏÌØÛÅÊ ÇÒÕÐÐÙ, Ô.Å. Ax ≥ Bx. ïÞÅ×ÉÄÎÏ,
ÞÔÏ Ax +Bx = n.

áÎÁÌÏÇÉÞÎÙÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ÄÌÑ ÎÁÂÌÀÄÅÎÉÊ y = (y1; y2; : : : ; yn) ÎÁÈÏÄÉÔÓÑ ÍÅÄÉÁÎÁ my É
×ÙÞÉÓÌÑÀÔÓÑ ÎÁÉÂÏÌÅÅ ÂÌÉÚËÉÅ ÄÒÕÇ Ë ÄÒÕÇÕ ÞÉÓÌÁ Ay É By, ÇÄÅ Ay ≥ By É Ay + By = n,
Ñ×ÌÑÀÝÉÅÓÑ ÏÂßÅÍÁÍÉ ÇÒÕÐÐ, ÎÁ ËÏÔÏÒÙÅ ÍÅÄÉÁÎÁ my ÄÅÌÉÔ ×ÙÂÏÒËÕ y.

úÁÔÅÍ ÓÏÓÔÁ×ÌÑÅÔÓÑ ÞÅÔÙÒÅÈËÌÅÔÏÞÎÁÑ (2 × 2)-ÔÁÂÌÉÃÁ, ÎÁÚÙ×ÁÅÍÁÑ ÔÁÂÌÉÃÅÊ ÓÏÐÒÑ-
ÖÅÎÎÏÓÔÉ ÐÒÉÚÎÁËÏ× 2 × 2. ÷ ÜÔÏÊ ÔÁÂÌÉÃÅ ÓÉÍ×ÏÌÏÍ n1, n2, n3 ÉÌÉ n4, ÐÏÍÅÝÅÎÎÙÍ
× ÄÁÎÎÏÊ ËÌÅÔËÅ, ÏÂÏÚÎÁÞÅÎÏ ÞÉÓÌÏ ÉÓÐÙÔÕÅÍÙÈ c ÐÒÉÚÎÁËÁÍÉ (X;Y ), ÏÄÎÏ×ÒÅÍÅÎÎÏ ÕÄÏ-
×ÌÅÔ×ÏÒÑÀÝÉÍÉ ÕÓÌÏ×ÉÑÍ, ËÏÔÏÒÙÍÉ ÐÏÍÅÞÅÎÙ ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÕÀÝÉÅ ÄÁÎÎÏÊ ËÌÅÔËÅ ÓÔÒÏËÁ É
ÓÔÏÌÂÅÃ:

X < mx X > mx �y
Y < my n1 n2 n1 + n2
Y > my n3 n4 n3 + n4

�x n1 + n3 n2 + n4 n = n1 + n2 + n3 + n4

.

ôÁÂÌÉÃÁ 3.

îÁÐÒÉÍÅÒ, ÓÉÍ×ÏÌ n1 ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔ ÞÉÓÌÏ ÉÓÐÙÔÕÅÍÙÈ, Õ ËÏÔÏÒÙÈ ÐÒÉÚÎÁËX < mx, Á ÐÒÉÚÎÁË
Y < my. óÉÍ×ÏÌ n3 ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔ ÞÉÓÌÏ ÉÓÐÙÔÕÅÍÙÈ, Õ ËÏÔÏÒÙÈ ÐÒÉÚÎÁË X < mx, Á ÐÒÉÚÎÁË
Y > my. óÌÅÄÏ×ÁÔÅÌØÎÏ, ÓÉÍ×ÏÌ n1 +n3 ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÔ ÞÉÓÌÏ ÉÓÐÙÔÕÅÍÙÈ, Õ ËÏÔÏÒÙÈ ÐÒÉÚÎÁË
X < mx.
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éÓÐÏÌØÚÕÑ ÏÂÏÚÎÁÞÅÎÉÑ ôÁÂÌÉÃÙ 3 É ÞÁÓÔÏÔÎÏÅ ÏÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅ ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔÉ ÓÏÂÙÔÉÑ,
Ô.Å.

Pr{X < mx; Y < my} ≈ n1
n ; Pr{X < mx} ≈ n1 + n3

n ; Pr{Y < my} ≈ n1 + n2
n ;

ÍÙ ÍÏÖÅÍ ÚÁÐÉÓÁÔØ ÎÅÏÂÈÏÄÉÍÏÅ ÄÌÑ ÎÅÚÁ×ÉÓÉÍÏÓÔÉ ÐÒÉÚÎÁËÏ× (X;Y ) Ó×ÏÊÓÔ×Ï ËÌÅÔÏË
ôÁÂÌÉÃÙ 3 (ÎÁÐÒÉÍÅÒ, ËÌÅÔËÉ n1) × ×ÉÄÅ

n1
n ≈ n1 + n3

n · n1 + n2
n ⇐⇒ n1

n1 + n2
≈ n1 + n3

n : (∗)

üÔÏ ÏÚÎÁÞÁÅÔ, ÞÔÏ ÐÒÉ "ÓÕÝÅÓÔ×ÅÎÎÏÍ" ÎÁÒÕÛÅÎÉÉ (∗) ÓÌÅÄÕÅÔ ÐÒÉÎÉÍÁÔØ ËÁÞÅÓÔ×ÅÎÎÏÅ ÒÅ-
ÛÅÎÉÅ × ÐÏÌØÚÕ ÁÌØÔÅÒÎÁÔÉ×Ù ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÊ (ÉÌÉ ÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÏÊ) ËÏÒÒÅÌÑÃÉÉ. ÷ ÓÌÅÄÕÀ-
ÝÅÍ ÒÁÚÄÅÌÅ ÏÐÉÓÙ×ÁÅÔÓÑ ÍÅÔÏÄ ËÏÌÉÞÅÓÔ×ÅÎÎÏÇÏ ÏÃÅÎÉ×ÁÎÉÑ ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔÉ ÏÛÉÂËÉ (ÕÒÏ×ÎÑ
ÚÎÁÞÉÍÏÓÔÉ) ÜÔÏÇÏ ËÁÞÅÓÔ×ÅÎÎÏÇÏ ÒÅÛÅÎÉÑ.

8.3.3. ðÒÉÍÅÒÙ ËÏÌÉÞÅÓÔ×ÅÎÎÏÇÏ ÁÎÁÌÉÚÁ (2× 2)-ÔÁÂÌÉÃ ÓÏÐÒÑÖÅÎÎÏÓÔÉ
ðÏÓÌÅÄÕÀÝÉÅ ÐÒÉÍÅÒÙ, ÏÓÎÏ×ÁÎÎÙÅ ÎÁ ÂÁÌØÎÙÈ ÏÃÅÎËÁÈ ÁËÃÅÎÔÕÁÃÉÊ ÈÁÒÁËÔÅÒÁ, ÐÏËÁ-

ÚÙ×ÁÀÔ ÍÅÔÏÄÉËÕ ÒÅÛÅÎÉÑ É ×Ù×ÏÄÙ × ÚÁÄÁÞÅ ÐÒÏ×ÅÒËÉ ÇÉÐÏÔÅÚÙ Ï ÎÅÚÁ×ÉÓÉÍÏÓÔÉ ÐÒÉÚÎÁ-
ËÏ× X É Y Ó ÐÏÍÏÝØÀ ÔÁÂÌÉÃÙ ÓÏÐÒÑÖÅÎÎÏÓÔÉ 2×2 É ÓÔÁÔÉÓÔÉÞÅÓËÏÊ ÔÁÂÌÉÃÙ Table 2x2.
íÙ ÂÕÄÅÍ ÒÁÓÓÍÁÔÒÉ×ÁÔØ ÐÁÒÙ ÁËÃÅÎÔÕÁÃÉÊ (ÐÒÉÚÎÁËÏ×) (X;Y ), ÄÌÑ ËÏÔÏÒÙÈ ×ÙÂÏÒÏÞÎÙÅ
ËÏÜÆÆÉÃÉÅÎÔÙ ËÏÒÒÅÌÑÃÉÊ × ÎÉÖÎÅÊ ÞÁÓÔÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÏÊ ôÁÂÌÉÃÙ 2 ×ÙÄÅÌÅÎÙ ÐÏÌÕÖÉÒÎÙÍ
ÛÒÉÆÔÏÍ.

ðÒÉÍÅÒ 1. äÌÑ ÁËÃÅÎÔÕÁÃÉÊ X-ÇÉÐÅÒÔÉÍÎÏÓÔØ (1) É Y -ÄÅÍÏÎÓÔÒÁÔÉ×ÎÏÓÔØ (7), ÇÄÅ
ÍÅÄÉÁÎÁ mx = 12 É ÍÅÄÉÁÎÁ my = 14, (2× 2)-ÔÁÂÌÉÃÁ ÉÍÅÅÔ ×ÉÄ

X ≤ mx = 12 X > mx �y
Y < my 10 = Á 3 = b By = 10 + 3 = 13

Y ≥ my = 14 4 10 Ay = 4 + 10 = 14
�x Ax = 10 + 4 = 14 Bx = 3 + 10 = 13 n = Ax +Bx = Ay +By = 27

.

ïÞÅ×ÉÄÎÁÑ ÐÒÏ×ÅÒËÁ ÕÓÌÏ×ÉÑ (∗) ÐÏÚ×ÏÌÑÅÔ ÐÏ ÄÁÎÎÏÊ ÔÁÂÌÉÃÅ ÐÒÉÎÑÔØ ËÁÞÅÓÔ×ÅÎÎÏÅ ÒÅÛÅ-
ÎÉÅ × ÐÏÌØÚÕ ÏÄÎÏÓÔÏÒÏÎÎÅÊ ÁÌØÔÅÒÎÁÔÉ×Ù ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÊ ËÏÒÒÅÌÑÃÉÉ.

äÁÌÅÅ, ÓÉÍ×ÏÌÏÍ a = 10 ÐÏÍÅÞÁÅÔÓÑ ÎÁÉÂÏÌØÛÉÊ ÜÌÅÍÅÎÔ ÓÔÏÌÂÃÁ Ax = 14, Á ÓÉÍ×ÏÌÏÍ
b = 3 ÐÏÍÅÞÁÅÔÓÑ ÜÌÅÍÅÎÔ, ÒÁÓÐÏÌÏÖÅÎÎÙÊ Ó ÔÏÊ ÖÅ ÓÔÒÏËÅ, ÞÔÏ É a = 10. úÁÔÅÍ ÐÏ
A = Ax = 14, B = Bx = 13 É a = 10 × ÓÔÁÔÉÓÔÉÞÅÓËÏÊ ÔÁÂÌÉÃÅ Table 2x2 ÎÁÈÏÄÉÔÓÑ
ÓÔÒÏÞËÁ ÎÉÖÎÉÈ Ë×ÁÎÔÉÌÅÊ (ÎÉÖÎÉÈ ËÒÉÔÉÞÅÓËÉÈ ÚÎÁÞÅÎÉÊ) b� ÄÌÑ ÓÔÁÎÄÁÒÔÎÙÈ ÕÒÏ×ÎÅÊ
ÚÎÁÞÉÍÏÓÔÉ � = 0:05, � = 0:025, � = 0:01 É � = 0:005:

� 0:05 0:025 0:01 0:005
b� 4 3 2 2 .

üÔÉ Ë×ÁÎÔÉÌÉ ÐÒÉÍÅÎÑÀÔÓÑ × ÓÌÅÄÕÀÝÅÍ ÐÒÁ×ÉÌÅ ÐÒÉÎÑÔÉÑ ÒÅÛÅÎÉÑ:

b ≤ b� =⇒ H1 : � > 0 b > b� =⇒ H0 : � = 0:
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÷Ù×ÏÄ. äÌÑ ÁËÃÅÎÔÕÁÃÉÊ X-ÇÉÐÅÒÔÉÍÎÏÓÔØ (1) É Y -ÄÅÍÏÎÓÔÒÁÔÉ×ÎÏÓÔØ (7) ÓÔÁÔÉÓÔÉ-
ÞÅÓËÁÑ ÐÒÏ×ÅÒËÁ ÇÉÐÏÔÅÚÙ ÎÅËÏÒÒÅÌÉÒÏ×ÁÎÎÏÓÔÉ H0 : � = 0 ÐÒÏÔÉ× ÏÄÎÏÓÔÏÒÏÎÎÅÊ ÁÌØÔÅÒ-
ÎÁÔÉ×Ù ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÊ ËÏÒÒÅÌÑÃÉÉ H1 : � > 0 ÐÒÏ×ÏÄÉÔÓÑ ÐÕÔÅÍ ÓÒÁ×ÎÅÎÉÑ ÞÉÓÌÁ b = 3 Ó
Ë×ÁÎÔÉÌÑÍÉ ÉÚ ÓÔÁÔÉÓÔÉÞÅÓËÏÊ ÔÁÂÌÉÃÙ Table 2x2. òÅÚÕÌØÔÁÔÙ ÐÒÏ×ÅÒËÉ ÐÒÅÄÓÔÁ×ÌÅÎÙ
× ×ÉÄÅ:

� 0:05 0:025 0:01 0:005
b� 4 3 2 2

òÅÛÅÎÉÅ H1 H1 H0 H0

.

äÌÑ b = 3 ÚÎÁÞÅÎÉÅ ËÒÉÔÉÞÅÓËÏÇÏ (ÍÉÎÉÍÁÌØÎÏ ×ÏÚÍÏÖÎÏÇÏ) ÕÒÏ×ÎÑ ÚÎÁÞÉÍÏÓÔÉ ÕËÁÚÁÎÏ
× ÓÔÁÔÉÓÔÉÞÅÓËÏÊ ÔÁÂÌÉÃÅ Table 2x2 ÍÅÌËÉÍ ÛÒÉÆÔÏÍ: �cr = 1:6%. üÔÉÍ ÚÎÁÞÅÎÉÅÍ ÍÙ
ÐÏÍÅÔÉÌÉ × ×ÅÒÈÎÅÊ ÞÁÓÔÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÏÊ ôÁÂÌÉÃÙ 2 ËÌÅÔËÕ, ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÕÀÝÕÀ ÉÓÓÌÅÄÕÅÍÙÍ
ÁËÃÅÎÔÕÁÃÉÑÍ (1) É (7).

ðÒÉÍÅÒ 2. äÌÑ ÁËÃÅÎÔÕÁÃÉÊ X-ÜËÚÁÌØÔÉÒÏ×ÁÎÎÏÓÔØ (10) É Y -×ÏÚÂÕÄÉÍÏÓÔØ (8), ÇÄÅ
ÍÅÄÉÁÎÁ mx = 18 É ÍÅÄÉÁÎÁ my = 15, (2× 2)-ÔÁÂÌÉÃÁ ÉÍÅÅÔ ×ÉÄ

X < mx X ≥ mx = 18 �y
Y < my 8 5 = b By = 8 + 5 = 13

Y ≥ my = 15 2 12 = a Ay = 2 + 12 = 14
�x Bx = 8 + 2 = 10 Ax = 5 + 12 = 17 n = Ax +Bx = Ay +By = 27

.

äÁÌÅÅ, ÓÉÍ×ÏÌÏÍ a = 12 ÐÏÍÅÞÁÅÔÓÑ ÎÁÉÂÏÌØÛÉÊ ÜÌÅÍÅÎÔ ÓÔÒÏËÉ Ay = 14, Á ÓÉÍ×ÏÌÏÍ b = 5
ÐÏÍÅÞÁÅÔÓÑ ÜÌÅÍÅÎÔ, ÒÁÓÐÏÌÏÖÅÎÎÙÊ Ó ÔÏÍ ÖÅ ÓÔÏÌÂÃÅ, ÞÔÏ É a = 12. úÁÔÅÍ, ÐÏÌÁÇÁÑ ×
ÓÔÁÔÉÓÔÉÞÅÓËÏÊ ÔÁÂÌÉÃÅ Table 2x2 ÐÁÒÁÍÅÔÒÙ A = Ay = 14, B = By = 13 É a = 12,
ÐÏ ÓÈÅÍÅ ÐÒÉÍÅÒÁ 1 ÐÒÏ×ÏÄÉÔÓÑ ÐÒÏ×ÅÒËÁ ÇÉÐÏÔÅÚÙ ÎÅËÏÒÒÅÌÉÒÏ×ÁÎÎÏÓÔÉ. éÔÏÇ ÐÒÏ×ÅÒËÉ
ÒÅÚÀÍÉÒÕÅÔ

÷Ù×ÏÄ. äÌÑ ÁËÃÅÎÔÕÁÃÉÊ X-ÜËÚÁÌØÔÉÒÏ×ÁÎÎÏÓÔØ (10) É Y -×ÏÚÂÕÄÉÍÏÓÔØ (8) ÓÔÁÔÉ-
ÓÔÉÞÅÓËÁÑ ÐÒÏ×ÅÒËÁ ÇÉÐÏÔÅÚÙ ÎÅËÏÒÒÅÌÉÒÏ×ÁÎÎÏÓÔÉ H0 : � = 0 ÐÒÏÔÉ× ÏÄÎÏÓÔÏÒÏÎÎÅÊ
ÁÌØÔÅÒÎÁÔÉ×Ù ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÊ ËÏÒÒÅÌÑÃÉÉ H1 : � > 0 ÄÁÅÔ ÓÌÅÄÕÀÝÕÀ ÔÁÂÌÉÃÕ ÏÔ×ÅÔÏ×:

� 0:05 0:025 0:01 0:005
b� 6 5 4 3

òÅÛÅÎÉÅ H1 H1 H0 H0

.

äÌÑ b = 5 ÚÎÁÞÅÎÉÅ ËÒÉÔÉÞÅÓËÏÇÏ (ÍÉÎÉÍÁÌØÎÏ ×ÏÚÍÏÖÎÏÇÏ) ÕÒÏ×ÎÑ ÚÎÁÞÉÍÏÓÔÉ ÕËÁÚÁÎÏ
× Table 2x2 ÍÅÌËÉÍ ÛÒÉÆÔÏÍ: �cr = 1:5%. üÔÉÍ ÚÎÁÞÅÎÉÅÍ ÐÏÍÅÞÅÎÁ ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÕÀÝÁÑ
ËÌÅÔËÁ × ×ÅÒÈÎÅÊ ÞÁÓÔÉ ÔÒÅÕÇÏÌØÎÏÊ ôÁÂÌÉÃÙ 2.

ðÒÉÍÅÒ 3. äÌÑ ÁËÃÅÎÔÕÁÃÉÊ X-ÇÉÐÅÒÔÉÍÎÏÓÔØ (1) É Y -ÄÉÓÔÉÍÎÏÓÔØ (9), ÇÄÅ ÍÅÄÉ-
ÁÎÁ mx = 12 É ÍÅÄÉÁÎÁ my = 12, (2× 2)-ÔÁÂÌÉÃÁ ÉÍÅÅÔ ×ÉÄ

X ≤ mx = 12 X > mx �y
Y < my 3 9 By = 3 + 9 = 12

Y ≥ my = 12 11 = a 4 = b Ay = 11 + 4 = 15
�x Ax = 3 + 11 = 14 Bx = 9 + 4 = 13 n = Ax +Bx = Ay +By = 27

É ÐÏÚ×ÏÌÑÅÔ ÐÒÉÎÑÔØ ÒÅÛÅÎÉÅ × ÐÏÌØÚÕ ÏÄÎÏÓÔÏÒÏÎÎÅÊ ÁÌØÔÅÒÎÁÔÉ×Ù ÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÏÊ ËÏÒ-
ÒÅÌÑÃÉÉ Ó ÍÉÎÉÍÁÌØÎÏ ×ÏÚÍÏÖÎÏÊ ÏÛÉÂËÏÊ �cr = 1:7%.
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ðÒÉÍÅÒ 4. äÌÑ ÁËÃÅÎÔÕÁÃÉÊ X-ÄÅÍÏÎÓÔÒÁÔÉ×ÎÏÓÔØ (7) É Y -ÄÉÓÔÉÍÎÏÓÔØ (9), ÇÄÅ
ÍÅÄÉÁÎÁ mx = 14 É ÍÅÄÉÁÎÁ my = 12, (2× 2)-ÔÁÂÌÉÃÁ ÉÍÅÅÔ ×ÉÄ

X ≤ mx = 12 X > mx �y
Y < my 1 = b 11 = a By = 1 + 11 = 12

Y ≥ my = 12 12 3 Ay = 12 + 3 = 15
�x Bx = 1 + 12 = 13 Ax = 11 + 3 = 14 n = Ax +Bx = Ay +By = 27

É ÐÏÚ×ÏÌÑÅÔ ÐÒÉÎÑÔØ ÒÅÛÅÎÉÅ × ÐÏÌØÚÕ ÏÄÎÏÓÔÏÒÏÎÎÅÊ ÁÌØÔÅÒÎÁÔÉ×Ù ÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÏÊ ËÏÒ-
ÒÅÌÑÃÉÉ Ó ÍÉÎÉÍÁÌØÎÏ ×ÏÚÍÏÖÎÏÊ ÏÛÉÂËÏÊ �cr ≤ 0:1%.

ðÒÉÍÅÒ 5. äÌÑ ÁËÃÅÎÔÕÁÃÉÊ X-ÃÉËÌÏÔÉÍÎÏÓÔØ (6) É Y -×ÏÚÂÕÄÉÍÏÓÔØ (8), ÇÄÅ ÍÅÄÉ-
ÁÎÁ mx = 15 É ÍÅÄÉÁÎÁ my = 15, (2× 2)-ÔÁÂÌÉÃÁ ÉÍÅÅÔ ×ÉÄ

X < mx X ≥ mx = 15 �y
Y < my 10 3 By = 10 + 3 = 13

Y ≥ my = 15 3 = b 11 = a Ay = 3 + 11 = 14
�x Bx = 10 + 3 = 13 Ax = 3 + 11 = 14 n = Ax +Bx = Ay +By = 27

É ÐÏÚ×ÏÌÑÅÔ ÐÒÉÎÑÔØ ÒÅÛÅÎÉÅ × ÐÏÌØÚÕ ÏÄÎÏÓÔÏÒÏÎÎÅÊ ÁÌØÔÅÒÎÁÔÉ×Ù ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÊ ËÏÒ-
ÒÅÌÑÃÉÉ Ó ÏÛÉÂËÏÊ �cr = 0:6%.

ðÒÉÍÅÒ 6. äÌÑ ÁËÃÅÎÔÕÁÃÉÊ X-ÃÉËÌÏÔÉÍÎÏÓÔØ (6) É Y -ÜËÚÁÌØÔÉÒÏ×ÁÎÎÏÓÔØ (10),
ÇÄÅ ÍÅÄÉÁÎÁ mx = 15 É ÍÅÄÉÁÎÁ my = 18, (2× 2)-ÔÁÂÌÉÃÁ ÉÍÅÅÔ ×ÉÄ

X < mx X ≥ mx = 15 �y
Y < my 9 1 By = 9 + 1 = 10

Y ≥ my = 18 4 = b 13 = a Ay = 4 + 13 = 17
�x Bx = 9 + 4 = 13 Ax = 1 + 13 = 14 n = Ax +Bx = Ay +By = 27

É ÐÏÚ×ÏÌÑÅÔ ÐÒÉÎÑÔØ ÒÅÛÅÎÉÅ × ÐÏÌØÚÕ ÏÄÎÏÓÔÏÒÏÎÎÅÊ ÁÌØÔÅÒÎÁÔÉ×Ù ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÊ ËÏÒ-
ÒÅÌÑÃÉÉ Ó ÏÛÉÂËÏÊ �cr ≤ 0:4%.

ðÒÉÍÅÒ 7. äÌÑ ÁËÃÅÎÔÕÁÃÉÊ X- ÜÍÏÔÉ×ÎÏÓÔØ (3) É Y -ÐÅÄÁÎÔÉÞÎÏÓÔØ (4), ÇÄÅ ÍÅÄÉ-
ÁÎÁ mx = 15 É ÍÅÄÉÁÎÁ my = 12, (2× 2)-ÔÁÂÌÉÃÁ ÉÍÅÅÔ ×ÉÄ

X ≤ mx = 15 X > mx �y
Y < my 9 = a 3 = b By = 9 + 3 = 12

Y ≥ my = 12 6 9 Ay = 6 + 9 = 15
�x Ax = 9 + 6 = 15 Bx = 3 + 9 = 12 n = Ax +Bx = Ay +By = 27

É ÎÅ ÐÏÚ×ÏÌÑÅÔ ÐÒÉÎÑÔØ ÒÅÛÅÎÉÅ × ÐÏÌØÚÕ ÏÄÎÏÓÔÏÒÏÎÎÅÊ ÁÌØÔÅÒÎÁÔÉ×Ù ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏÊ ËÏÒ-
ÒÅÌÑÃÉÉ ÎÁ ÕÒÏ×ÎÅ ÚÎÁÞÉÍÏÓÔÉ (Ó ÏÛÉÂËÏÊ) �cr ≤ 5%. äÏÐÏÌÎÉÔÅÌØÎÙÅ ÒÁÓÞÅÔÙ ÐÏÚ×ÏÌÑÀÔ
ÕÓÔÁÎÏ×ÉÔØ ÏÛÉÂËÕ ÔÁËÏÇÏ ÒÅÛÅÎÉÑ ÌÉÛØ ÎÁ ËÒÉÔÉÞÅÓËÏÍ ÕÒÏ×ÎÅ ÚÎÁÞÉÍÏÓÔÉ �cr = 7:4%.

ëÒÉÔÉÞÅÓËÉÅ ÕÒÏ×ÎÉ ÚÎÁÞÉÍÏÓÔÉ, ÐÏÌÕÞÅÎÎÙÅ × ÐÒÉÍÅÒÁÈ 1-7, ÄÌÑ ÎÁÇÌÑÄÎÏÓÔÉ, ÕËÁ-
ÚÁÎÙ × ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÕÀÝÉÈ ËÌÅÔËÁÈ ×ÅÒÈÎÅÊ ÞÁÓÔÉ ôÁÂÌÉÃÙ 2.
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á.ç. äØÑÞËÏ×, "úÁÄÁÎÉÑ ÐÏ ÍÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÏÊ ÓÔÁÔÉÓÔÉËÅ": 8. ðÒÉÍÅÎÅÎÉÅ (2x2)-ÔÁÂÌÉÃ

8.4. ïÂÝÉÊ ×Ù×ÏÄ
ëÏÒÒÅÌÑÃÉÏÎÎÙÊ ÁÎÁÌÉÚ ÂÁÌØÎÙÈ ÏÃÅÎÏË ôÁÂÌÉÃÙ 1 ÄÌÑ 10 ÔÉÐÏ× ÁËÃÅÎÔÕÁÃÉÊ ÈÁÒÁË-

ÔÅÒÁ ÐÏÚ×ÏÌÑÅÔ ×ÙÄÅÌÉÔØ ÓÒÅÄÉ ÜÔÉÈ 10 ÁËÃÅÎÔÕÁÃÉÊ Ä×Á ÎÅÐÅÒÅÓÅËÁÀÝÉÈÓÑ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔ×Á,
× ËÁÖÄÏÅ ÉÚ ËÏÔÏÒÙÈ ×ÈÏÄÑÔ 3 ÓÉÌØÎÏ ËÏÒÒÅÌÉÒÏ×ÁÎÎÙÅ (Ó×ÑÚÁÎÎÙÅ) ÍÅÖÄÕ ÓÏÂÏÊ ÁËÃÅÎ-
ÔÕÁÃÉÉ. üÔÉ Ä×Á ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔ×Á É ÎÁÐÒÁ×ÌÅÎÉÑ Ó×ÑÚÅÊ (ËÏÒÒÅÌÑÃÉÊ) ×ÎÕÔÒÉ ÐÏÄÍÎÏÖÅÓÔ×
ÏÐÉÓÙ×ÁÀÔÓÑ ÓÌÅÄÕÀÝÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ.
ðÏÄÍÎÏÖÅÓÔ×Ï 1: 1. çÉÐÅÒÔÉÍÎÏÓÔØ { 7. äÅÍÏÎÓÔÒÁÔÉ×ÎÏÓÔØ { 9. äÉÓÔÉÍÎÏÓÔØ,
ÇÄÅ ÐÅÒ×ÙÅ Ä×Å ÁËÃÅÎÔÕÁÃÉÉ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÏ Ó×ÑÚÁÎÙ, Á ÔÒÅÔØÑ ÁËÃÅÎÔÕÁÃÉÑ ÏÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÏ
Ó×ÑÚÁÎÁ Ó Ä×ÕÍÑ ÐÅÒ×ÙÍÉ.
ðÏÄÍÎÏÖÅÓÔ×Ï 2: 6. ãÉËÌÏÔÉÍÎÏÓÔØ { 8. ÷ÏÚÂÕÄÉÍÏÓÔØ { 10. üËÚÁÌØÔÉÒÏ×ÁÎÎÏÓÔØ,
ÇÄÅ ×ÓÅ ÔÒÉ ÁËÃÅÎÔÕÁÃÉÉ ÉÍÅÀÔ ÍÅÖÄÕ ÓÏÂÏÊ ÐÏÐÁÒÎÙÅ ÐÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÙÅ ËÏÒÒÅÌÑÃÉÉ.

8.5. éÎÔÅÒÐÒÅÔÁÃÉÑ ËÏÒÒÅÌÑÃÉÊ ÍÅÖÄÕ ÁËÃÅÎÔÕÁÃÉÑÍÉ ÈÁÒÁËÔÅÒÁ
1-7. ðÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÕÀ ËÏÒÒÅÌÑÃÉÀ ÍÅÖÄÕ ÔÉÐÁÍÉ "ÇÉÐÅÒÔÉÍÎÏÓÔØ" É "ÄÅÍÏÎÓÔÒÁÔÉ×-

ÎÏÓÔØ" ÍÏÖÎÏ ÏÂßÑÓÎÉÔØ4 ÉÈ ÌÏÇÉÞÅÓËÏÊ Ó×ÑÚØÀ: ÅÓÌÉ ÞÅÌÏ×ÅËÕ ÈÁÒÁËÔÅÒÎÙ ÞÅÒÔÙ, Ó×ÏÊ-
ÓÔ×ÅÎÎÙÅ ÔÉÐÕ "ÄÅÍÏÎÓÔÒÁÔÉ×ÎÏÓÔØ", ÔÏ, ËÁË ÓÌÅÄÓÔ×ÉÅ, Õ ÎÅÇÏ ÍÏÇÕÔ ÐÒÏÑ×ÉÔØÓÑ ÞÅÒÔÙ,
Ó×ÏÊÓÔ×ÅÎÎÙÅ ÔÉÐÕ "ÇÉÐÅÒÔÉÍÎÏÓÔØ". ô.Å., ÅÓÌÉ ÞÅÌÏ×ÅËÕ ÐÒÉÓÕÝÅ ÚÁÂÙ×ÁÔØ, ×ÙÔÅÓÎÑÔØ
ÉÚ ÐÁÍÑÔÉ, ×ÓÅ ÎÅÐÒÉÑÚÎÅÎÎÙÅ ÓÏÂÙÔÉÑ, ÓÌÕÞÉ×ÛÉÅÓÑ Ó ÎÉÍ × ÖÉÚÎÉ (ËÁË ÏÎ "ÎÁÓÔÕÐÁÌ
ÎÁ ÇÒÁÂÌÉ"), É ÜÔÏ ÐÒÉ×ÅÄÅÔ Ë ÎÁÄÕÍÙ×ÁÎÉÀ Ó×ÏÉÈ ÄÏÓÔÏÉÎÓÔ× É ÚÁÂÙ×ÁÎÉÀ ÎÅÄÏÓÔÁÔËÏ×,
ÆÁÎÔÁÚÉÒÏ×ÁÎÉÀ, ÔÝÅÓÌÁ×ÉÀ, ÔÏ, ×ÅÒÏÑÔÎÏ, Õ ÎÅÇÏ ×ÏÚÎÉËÎÅÔ ÓÔÁÂÉÌØÎÏ ÐÒÉÐÏÄÎÑÔÏÅ ÎÁ-
ÓÔÒÏÅÎÉÅ (ÎÅÔ ÐÒÉÞÉÎ ÏÇÏÒÞÁÔØÓÑ). ë ÔÏÍÕ ÖÅ, Ô.Ë. ×ÓÅ ÎÁÄÕÍÁÎÎÙÅ ÄÏÓÔÏÉÎÓÔ×Á ÎÁ ÓÁÍÏÍ
ÄÅÌÅ ÎÅ ÉÍÅÀÔ ÎÉËÁËÉÈ ÏÓÎÏ×ÁÎÉÊ, ÎÏ ÂÕÄÕÔ ÓÏÐÒÏ×ÏÖÄÁÔØÓÑ ÉÈ ÄÅÍÏÎÓÔÒÁÔÉ×ÎÙÍ ÐÒÅÐÏÄ-
ÎÅÓÅÎÉÅÍ, "ÐÕÓËÁÎÉÅÍ ÐÙÌÉ × ÇÌÁÚÁ" { ÞÅÒÔÙ ÔÉÐÁ "ÄÅÍÏÎÓÔÒÁÔÉ×ÎÏÓÔØ", ÔÏ ÜÔÏ ÍÏÖÅÔ ÐÒÉ-
×ÅÓÔÉ Ë ÐÏ×ÙÛÅÎÎÏÊ ÐÓÉÈÉÞÅÓËÏÊ ÁËÔÉ×ÎÏÓÔÉ Ó ÖÁÖÄÏÊ ÄÅÑÔÅÌØÎÏÓÔÉ, ÓÏÐÒÏ×ÏÖÄÁÀÝÅÊÓÑ
ÔÅÎÄÅÎÃÉÅÊ ÒÁÚÂÒÁÓÙ×ÁÔØÓÑ, ÎÅ ÄÏ×ÏÄÉÔØ ÄÅÌÏ ÄÏ ËÏÎÃÁ { ÞÅÒÔÙ ÔÉÐÁ "ÇÉÐÅÒÔÉÍÎÏÓÔØ".

1-9. ïÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÁÑ ËÏÒÒÅÌÑÃÉÑ ÍÅÖÄÕ ÔÉÐÁÍÉ "ÇÉÐÅÒÔÉÍÎÏÓÔØ" É "ÄÉÓÔÉÍÎÏÓÔØ" ÏÂß-
ÑÓÎÑÅÔÓÑ ÐÒÏÔÉ×ÏÐÏÌÏÖÎÏÓÔØÀ ÐÅÒÅÖÉ×ÁÅÍÙÈ ÉÍÉ ÜÍÏÃÉÏÎÁÌØÎÙÈ ÓÏÓÔÏÑÎÉÊ. çÉÐÅÒÔÉÍ-
ÎÙÊ ÔÉÐ ÈÁÒÁËÔÅÒÉÚÕÅÔÓÑ ÐÒÅÉÍÕÝÅÓÔ×ÅÎÎÏ ÐÒÉÐÏÄÎÑÔÙÍ ÎÁÓÔÒÏÅÎÉÅÍ, Á ÄÉÓÔÉÍÎÙÊ ÔÉÐ
{ ÐÒÅÏÂÌÁÄÁÎÉÅÍ ÐÏÎÉÖÅÎÎÏÇÏ ÎÁÓÔÒÏÅÎÉÑ, ÓËÌÏÎÎÏÓÔØÀ Ë ÄÅÐÒÅÓÓÉÉ, ÓÏÓÒÅÄÏÔÏÞÅÎÎÏÓÔØÀ
ÎÁ ÍÒÁÞÎÙÈ É ÐÅÞÁÌØÎÙÈ ÓÔÏÒÏÎÁÈ ÖÉÚÎÉ.

7-9. ïÔÒÉÃÁÔÅÌØÎÁÑ ËÏÒÒÅÌÑÃÉÑ ÍÅÖÄÕ ÔÉÐÁÍÉ "ÄÅÍÏÎÓÔÒÁÔÉ×ÎÏÓÔØ" É "ÄÉÓÔÉÍÎÏÓÔØ"
ÏÂßÑÓÎÑÅÔÓÑ ÓÌÅÄÕÀÝÉÍ. ëÏÇÄÁ ÞÅÌÏ×ÅË ÎÅ ÁÎÁÌÉÚÉÒÕÅÔ Ó×ÏÉ ÏÛÉÂËÉ, Ó×ÏÉ ÎÅÄÏÓÔÁÔËÉ
(ÐÒÏÓÔÏ Ï ÎÉÈ ÎÅ ÄÕÍÁÅÔ), ÕÈÏÄÉÔ × ÓÆÅÒÕ ÆÁÎÔÁÚÉÊ, ×ÏÏÂÒÁÖÁÅÔ ÓÅÂÑ ÂÏÌÅÅ ÈÏÒÏÛÉÍ, ÞÅÍ
ÏÎ ÅÓÔØ ÎÁ ÓÁÍÏÍ ÄÅÌÅ { ÄÅÍÏÎÓÔÒÁÔÉ×ÎÙÊ ÔÉÐ, ÔÏ ×ÒÑÄ ÌÉ ÏÎ ÂÕÄÅÔ ÄÕÍÁÔØ Ï ÇÒÕÓÔÎÏÍ,
×ÐÁÄÁÔØ × ÄÅÐÒÅÓÓÉÀ { ÄÉÓÔÉÍÎÙÊ ÔÉÐ. ë ÐÌÏÈÏÍÕ ÎÁÓÔÒÏÅÎÉÀ ÄÅÍÏÎÓÔÒÁÔÉ×ÎÙÊ ÔÉÐ ÍÏ-
ÖÅÔ ÐÒÉ×ÅÓÔÉ ÔÏÌØËÏ Ñ×ÎÏÅ ÎÅÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÉÅ ÖÅÌÁÅÍÏÇÏ, ×ÏÏÂÒÁÖÁÅÍÏÇÏ É ÄÅÊÓÔ×ÉÔÅÌØÎÏÇÏ
(ËÏÇÄÁ ÞÔÏ-ÔÏ ÎÅ ÐÏÌÕÞÁÅÔÓÑ), ÎÏ É ÜÔÏ ÂÙÓÔÒÏ ÚÁÂÕÄÅÔÓÑ, ×ÙÔÅÓÎÉÔÓÑ.

4ðÒÉ×ÏÄÉÍÙÅ × ÜÔÏÍ ÒÁÚÄÅÌÅ ÏÂßÑÓÎÅÎÉÑ ÐÒÉÞÉÎ Ó×ÑÚÅÊ (ËÏÒÒÅÌÑÃÉÊ) ÍÅÖÄÕ ÔÉÐÁÍÉ ÁËÃÅÎÔÕÁÃÉÊ ÈÁ-
ÒÁËÔÅÒÁ ÎÁÐÉÓÁÎÙ ÓÔÕÄÅÎÔËÏÊ 4-ÏÇÏ ËÕÒÓÁ ÆÁËÕÌØÔÅÔÁ ÐÓÉÈÏÌÏÇÉÉ íçõ å.÷. õÄÁÌÏ×ÏÊ.
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á.ç. äØÑÞËÏ×, "úÁÄÁÎÉÑ ÐÏ ÍÁÔÅÍÁÔÉÞÅÓËÏÊ ÓÔÁÔÉÓÔÉËÅ": 8. ðÒÉÍÅÎÅÎÉÅ (2x2)-ÔÁÂÌÉÃ

6-8. ðÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÁÑ ËÏÒÒÅÌÑÃÉÑ ÍÅÖÄÕ ÔÉÐÁÍÉ "ÃÉËÌÏÔÉÍÎÏÓÔØ" É "×ÏÚÂÕÄÉÍÏÓÔØ"
ÏÂßÑÓÎÑÅÔÓÑ ÉÈ ÎÅÐÒÏÔÉ×ÏÒÅÞÉ×ÏÓÔØÀ. âÏÌØÛÁÑ ×ÐÅÞÁÔÌÉÔÅÌØÎÏÓÔØ, ÂÏÑÚÌÉ×ÏÓÔØ, ÏÂÏ-
ÓÔÒÅÎÎÏÅ ÞÕ×ÓÔ×Ï ÎÅÐÏÌÎÏÃÅÎÎÏÓÔÉ { ×ÏÚÂÕÄÉÍÙÊ ÔÉÐ, ÍÏÖÅÔ ÐÒÉ×ÏÄÉÔØ Ë ÓÍÅÎÅ ÆÁÚ ÈÏ-
ÒÏÛÅÇÏ É ÐÌÏÈÏÇÏ ÎÁÓÔÒÏÅÎÉÑ.

6-10. ðÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÁÑ ËÏÒÒÅÌÑÃÉÑ ÍÅÖÄÕ ÔÉÐÁÍÉ "ÃÉËÌÏÔÉÍÎÏÓÔØ" É "ÜËÚÁÌØÔÉÒÏ×ÁÎ-
ÎÏÓÔØ" ÏÂßÑÓÎÑÅÔÓÑ ÔÁË ÖÅ ÎÅÐÒÏÔÉ×ÏÒÅÞÉ×ÏÓÔØÀ. üËÚÁÌØÔÉÒÏ×ÁÎÎÙÊ ÔÉÐ ÌÅÇËÏ ×ÏÓÔÏÒ-
ÇÁÅÔÓÑ, ×ÏÓÈÉÝÁÅÔÓÑ ÞÅÍ-ÌÉÂÏ É ÔÏÇÄÁ ÐÅÒÅÖÉ×ÁÅÔ ÏÝÕÝÅÎÉÅ ÐÏÌÎÏÇÏ ÓÞÁÓÔØÑ, ÐÒÉ ÒÁÚÏ-
ÞÁÒÏ×ÁÎÉÉ ÖÅ ×ÐÁÄÁÅÔ × ÐÏÌÎÏÅ ÕÎÙÎÉÅ. üÔÏ ÇÁÒÍÏÎÉÞÎÏ ÓÏÇÌÁÓÕÅÔÓÑ Ó ÞÅÒÅÄÏ×ÁÎÉÅÍ ÆÁÚ
ÈÏÒÏÛÅÇÏ É ÐÌÏÈÏÇÏ ÎÁÓÔÒÏÅÎÉÑ ÒÁÚÌÉÞÎÏÊ ÐÒÏÄÏÌÖÉÔÅÌØÎÏÓÔÉ ÃÉËÌÏÔÉÍÎÏÇÏ ÔÉÐÁ.

8-10. ðÏÌÏÖÉÔÅÌØÎÁÑ ËÏÒÒÅÌÑÃÉÑ ÍÅÖÄÕ ÔÉÐÁÍÉ "×ÏÚÂÕÄÉÍÏÓÔØ" É "ÜËÚÁÌØÔÉÒÏ×ÁÎ-
ÎÏÓÔØ" ÏÂßÑÓÎÑÅÔÓÑ ÏÂÝÅÊ ÄÌÑ ÎÉÈ ÈÁÒÁËÔÅÒÉÓÔÉËÏÊ { ÐÏ×ÙÛÅÎÎÏÊ ÜÍÏÃÉÏÎÁÌØÎÏÓÔØÀ É
×ÐÅÞÁÔÌÉÔÅØÎÏÓÔØÀ. åÓÌÉ ×ÏÚÂÕÄÉÍÙÊ ÔÉÐ ÏÂÏÓÔÒÅÎÎÏ ×ÓÅ ×ÏÓÐÒÉÎÉÍÁÅÔ ÉÚ-ÚÁ ÐÅÒÅÖÉ×Á-
ÎÉÑ Ó×ÏÅÊ ÎÅÐÏÌÎÏÃÅÎÎÏÓÔÉ (ÏÞÅÎØ ÜÍÏÃÉÏÎÁÌØÎÏ ÒÅÁÇÉÒÕÅÔ ÄÁÖÅ ÎÁ ÎÅÚÎÁÞÉÔÅÌØÎÙÅ ×ÒÏÄÅ
ÂÙ ÓÏÂÙÔÉÑ) É Õ ÎÅÇÏ ÎÁÓÔÒÏÅÎÉÅ ÍÏÖÅÔ ÒÅÚËÏ ÍÅÎÑÔØÓÑ ÏÔ ÒÁÄÏÓÔÉ Ë ÕÇÒÀÍÏÓÔÉ, ÔÏ ÜËÚÁÌØ-
ÔÉÒÏ×ÁÎÎÙÊ ÔÉÐ ÏÞÅÎØ ÞÁÓÔÏ É ÌÅÇËÏ ÞÅÍ-ÔÏ ×ÏÓÔÏÒÇÁÅÔÓÑ, É ÔÁË ÖÅ ÌÅÇËÏ × ÞÅÍ-ÔÏ ÒÁÚÏ-
ÞÁÒÏ×Ù×ÁÅÔÓÑ. á ÒÁÚÏÞÁÒÏ×Ù×ÁÔØÓÑ ÅÍÕ ÐÒÉÈÏÄÉÔÓÑ ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÞÁÓÔÏ, ÔÁË ËÁË ÐÒÉÞÉÎÁ
ÞÁÓÔÙÈ ×ÏÓÔÏÒÇÏ× × ÔÏÍ, ÞÔÏ ÏÎ ÎÁÄÅÌÑÅÔ ÏÂßÅËÔ ×ÏÓÈÉÝÅÎÉÑ ÔÁËÉÍÉ ÞÅÒÔÁÍÉ, ËÏÔÏÒÙÈ
ÎÁ ÓÁÍÏÍ ÄÅÌÅ Õ ÎÅÇÏ ÎÅÔ. á ÚÎÁÞÉÔ, ÚÁ ×ÏÓÈÉÝÅÎÉÅÍ ÓÌÅÄÕÅÔ ÎÅÍÅÄÌÅÎÎÏÅ ÒÁÚÏÞÁÒÏ×ÁÎÉÅ.
ôÁËÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ, ÜËÚÁÌØÔÉÒÏ×ÁÎÎÏÍÕ ÔÉÐÕ, ÔÁË ÖÅ ËÁË É ×ÏÚÂÕÄÉÍÏÍÕ, Ó×ÏÊÓÔ×ÅÎÎÁ ÞÁÓÔÁÑ
ÓÍÅÎÁ ÎÁÓÔÒÏÅÎÉÑ: ÏÔ ÒÁÄÏÓÔÉ Ë ÕÇÒÀÍÏÓÔÉ.

8.6. õÓÌÏ×ÉÅ ÚÁÄÁÎÉÑ 8
1) éÚ ÉÓÈÏÄÎÏÊ ÇÒÕÐÐÙ ÄÁÎÎÙÈ ÐÏ 27 ÉÓÐÙÔÕÅÍÙÍ ×ÙÂÒÁÔØ "ÓÌÕÞÁÊÎÙÍ ÏÂÒÁÚÏÍ" ÄÁÎ-

ÎÙÅ n = 20 ÉÓÐÙÔÕÅÍÙÈ É ÄÌÑ ËÁÖÄÏÇÏ ÉÚ 10 ÔÉÐÏ× ÁËÃÅÎÔÕÁÃÉÊ ÎÁÊÔÉ ÚÎÁÞÅÎÉÑ
ÍÅÄÉÁÎÙ ÐÏ ×ÙÄÅÌÅÎÎÏÊ ÇÒÕÐÐÅ ÉÚ ÜÔÉÈ 20 ÉÓÐÙÔÕÅÍÙÈ.

2) äÌÑ 7 ÐÁÒ ÁËÃÅÎÔÕÁÃÉÊ, ÒÁÓÓÍÏÔÒÅÎÎÙÈ × ÐÒÉÍÅÒÁÈ 1{7, ÓÏÓÔÁ×ÉÔØ (2 × 2)-ÔÁÂÌÉÃÙ
ÓÏÐÒÑÖÅÎÎÏÓÔÉ ÐÏ ×ÙÄÅÌÅÎÎÏÊ ×ÙÂÏÒËÅ ÉÚ n = 20 ÉÓÐÙÔÕÅÍÙÈ.

3) ðÒÏ×ÅÓÔÉ ËÏÒÒÅÌÑÃÉÏÎÎÙÊ ÁÎÁÌÉÚ ÜÔÉÈ (2× 2)-ÔÁÂÌÉÃ ÓÏÐÒÑÖÅÎÎÏÓÔÉ ÐÏ ÓÈÅÍÅ Ð. 8.3
É ÓÆÏÒÍÕÌÉÒÏ×ÁÔØ ÐÏÌÕÞÅÎÎÙÅ ×Ù×ÏÄÙ.

8.7. íÅÔÏÄ ÒÁÓÞÅÔÁ Ë×ÁÎÔÉÌÅÊ ÉÚ ÔÁÂÌÉÃ Table 2x2
ðÒÉ ÐÒÏ×ÅÒËÅ ÇÉÐÏÔÅÚÙ Ï ÎÅÚÁ×ÉÓÉÍÏÓÔÉ ÐÒÉÚÎÁËÏ× X É Y Ó ÐÏÍÏÝØÀ ÔÁÂÌÉÃÙ ÓÏ-

ÐÒÑÖÅÎÎÏÓÔÉ 2 × 2 ÐÒÉÍÅÎÑÌÁÓØ ÎÉÖÎÑÑ Ë×ÁÎÔÉÌØ b� ÄÉÓËÒÅÔÎÏÇÏ ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎÉÑ ×ÅÒÏÑÔ-
ÎÏÓÔÅÊ, ÎÁÚÙ×ÁÅÍÏÇÏ ÇÉÐÅÒÇÅÏÍÅÔÒÉÞÅÓËÉÍ ÒÁÓÐÒÅÄÅÌÅÎÉÅÍ ×ÅÒÏÑÔÎÏÓÔÅÊ. úÎÁÞÅÎÉÑ ÜÔÏÊ
Ë×ÁÎÔÉÌÉ, ÕËÁÚÁÎÎÙÅ × ÓÔÁÔÉÓÔÉÞÅÓËÏÊ ÔÁÂÌÉÃÅ Table 2x2 É ÓÏÏÔ×ÅÔÓÔ×ÕÀÝÉÅ ÞÉÓÌÁÍ A,
B, a, b É �, ÏÄÎÏÚÎÁÞÎÏ ×ÙÞÉÓÌÑÀÔÓÑ ËÁË ÒÅÛÅÎÉÑ ÎÅÒÁ×ÅÎÓÔ×:

b�∑

i=0

(B
i
) · ( A

a+b−i
)

(A+B
a+b

) ≤ �;
b�+1∑

i=0

(B
i
) · ( A

a+b−i
)

(A+B
a+b

) > �;

× ËÏÔÏÒÙÈ ÞÉÓÌÏ, ÏÂÏÚÎÁÞÁÅÍÏÅ ÓÉÍ×ÏÌÏÍ
(N
M

)
, ÏÐÒÅÄÅÌÑÅÔÓÑ ÓÌÅÄÕÀÝÉÍ ÏÂÒÁÚÏÍ:

(
N
M

)
4=

{ N !
M !(N−M)! ; ÅÓÌÉ 0 ≤M ≤ N ,
0; × ÏÓÔÁÌØÎÙÈ ÓÌÕÞÁÑÈ.
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